Mathématiques Economie & Gestion Contrale 98

Enoncé L

EXERCICE N° 1 (6 points)

1) x,y etz étant des réels, résoudre le systeme
Bx+6y+z=0
(S): BZX +z=0

B(-z:3

2) Soit a, b et cdesréels et f I'applicatiol©dtansC, définie par :
fz)=a2+bZ+(b—-ai)z+c(1—i).
Déterminer les réels a, b et ¢ pour que l'on ait

0@ =0
F(-=-3+3

3) Résoudre dar@, I'équation: 2—Z—-(1+i)z-2(1—i)=0.

EXERCICE N° 2 (6 points)

1
Onpose |, :IO e ?dx,

et pour tout entier naturel n non nul,
1

In:I x"e " dx
0

1) Caculerlgetl;.

2) a Montrer, & l'aide d'une intégration par parties, que l'on a pour tout entier naturel n
2ha=(n+1)}—€?.

b

En déduire quezt% (1-5€).

(]
1

1
On pose Jfo(5x2 +x-3)e dx .

Donner la valeur de J.
3) a- Montrer que pour tout réel x de lintervalle [0, 1] et tout entier naturel n,

n 42x,

ona : &x"eZ<x".

b- En déduire que pour tout entier naturel n, og bﬂﬁniﬂ

c- Déterminer la limite dg,lquand n tend versos:

PROBLEME (8 points)

I- Soit g la fonction définie sur IR par : g(x) *-ex
Etudier les variations de g.

[I- On considére la fonction numérique f, définie par f(*lé—.
e” —x

On désigne par (C) la courbe représentative de f dans un repére orthQﬁor?mé) .
3) En utilisant la premiére question, montrer que f est définie sur IR.

4) Calculer les limites de f em-et oo,

5) Montrer que pour tout réel x, on a

e* (1-x)

(e -x)?

6) Dresser le tableau de variation de f.

7) Ecrire I'équation de la tangertéx la courbe (C) au point O, origine du repére.

f'(x) =



8) Veérifier que pour tout réel x, on a :
F(X) =X = X(—=— 1) .
a(x)
En déduire la position de la courbe (C) par rappdit a

9) Tracer (C) et dans le reper¢O, T f) .

[lI- Soit h la restriction de f & l'intervalle | =4-, 1] .

1) Montrer que h réalise une bijection de | sur un intervalle J que I'on détermine.
2) On désigne par’Ha fonction réciproque de h et par (C') sa courbe représentative

dans le reperégo, T }) .
Tracer (C) .



