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EXERCICE 1 : (6 points)

Soit la suite (un) définie sur IN par :
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1) a) Montrer, par récurrence, que pour tout entier naturel n,ona:u = 1.
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b) Montrer que, pour tout entier naturel n,ona:u, , ;-u,=-

¢) En déduire que la suite (un) est décroissante.
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2) On considere la suite (V n) détinie sur IN par v, =3 +

a) Montrer que, pour tout entier naturel n, on a : Vpe1=3+

puis calculer vy 4 1 - v, .

b) En déduire que la suite (V ) est arithmétique de raison égale a 1 ; préciser son premier terme v .
n

¢) Exprimer v, en fonction de n.

L. . n+2 .
d) En déduire que, pour tout entier naturel n, u,, = etcalculer lim u

n
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EXERCICE 2 : (6 points)

1) Résoudre, dans IR3, le systeme :

x+y+z=10
X+2y+3z=21
X-y+z=0

2) Une urne contient dix boules indiscernables au toucher dont :



n sont numérotées 1
p sont numérotées 2

q sont numérotées 3

On suppose que :
- le nombre des boules numérotées 2 est égal au nombre total des boules numérotées 1 et des boules
numérotées 3
et
- la somme des numéros marqués sur toutes les boules de I'urne est égale a 21.
Déterminer n, p et q.
3) On suppose que l'urne contient deux boules numérotées 1, cinq boules numérotées 2 et trois boules
numérotées 3.
On tire simultanément et au hasard deux boules de I'urne.
a) Déterminer la probabilité de 'événement :
A . «LLa somme des numéros marqués sur les boules tirées est égale a 4».
b) Soit X I'aléa numérique qui a chaque tirage associe le nombre de boules numérotées 3 tirées.
Déterminer la loi de probabilité de X ; calculer I'espérance mathématique de X.

PROBLEME : (8 points)
Soit f la fonction définie sur ]1, + 00[ par :

f(x) = Log ( 2X1 )

X -

On désigne par (c) la courbe représentative de f dans un repere orthonomé (o,i,j) (I'unité graphique étant 1
cm).

1) a)Calculer: lIm f(x) ; lm f(x).
x— 17 x—=+®
1
X(x-1)

b) Montrer que pour tout x de ]1, + 00[ ;ona:f'(x)=-

¢) Dresser le tableau de variation de f.
2) a) Préciser les asymptotes a la courbe ( ¢).
b) Tracer (c).
3) a) Montrer que f est une bijection de ]1, + 00[ sur ]Log 2,+ 00[.

b) On désigne par !'Ja fonction réciproque de f.

Exprimer Fl(x) en fonction de x pour x élément de ]Log 2, + 00[ .
4) a) Vérifier que la fonction F définie sur ]1, + 00[ par :
Fx)=xLog2x)-(x-1Log(x-1)
est une primitive de f sur ]1, + 00[.
b) Soit ot un réel de l'intervalle ]1, 2[.

Calculer l'aire A (o) de la partie du plan limitée par la courbe (c) et les droites d'équations
respectivesy=0,Xx=aetx =2



¢)Calculer lim A (o).
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